Calcul dans IR

Cours préparé par le prof: Chouihi Lotfi



A. Produits remarquables

Cours préparé par le prof: Chouihi Lotfi



Activité

1) Développer (a + b)?, (a - b)?, (a + b)® et
(a—b)°.

2) Factoriser, si ¢’est possible, a — b? et

a2 + b2
3) a) Développer (a — b)(a2 + ab +b?)
b) Déduire la factorisation de a* — b®
puis celle de a° + b*.
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Identités remarquables du second degré
e (a+h)= az + 2ab + b?
e (a—-b)= a? - 2ab + b?

(@a—b)(a+Db)

e (a+b+c)2= a*+b?+c*+2ab +2ac+2bc

e (a—b+c)>= a+b*+c*-2ab +2ac-2bc




(a+ b)>=a2+ 2ab + b?
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(atb+c)?> = a2 + b? + ¢ + 2ab + 2ac + 2bc
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Identités remarquables du troisiéme degré

e (a+h)®= a3+ 3a?b +3ab?+ b3
e (a—b)®= a3-3a’b +3ab?- b3
e a3 —b®= (a-Db)(@+ab+b?

e a° +b¥= (a+Db)(@-ab+hb?




Exercice N°1

a) Montrer que pour tous réels a et
a+b)" (a-bY’
b on a: (7) — (Tj = ab

b) En déduire la valeur de
78470 (78-78Y
)5
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Exercice N°2

Soit x et y deux reels tel que:
X+y=1

Montrer que:
20 +y) =32 +y?) =—1
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Développement - Factorisation

Exercice N°3

Développer et réduire les expressions ci-dessous
A=(X-2)(X+3)

B = (3x — 4a)? — 24ax

C=(av3-h)(ath3)
D=a(b-c)+b(c—a)+c(a—Db)
E=za(atb-c)+b(b+c-a)+c(c+a-Dh)
F=X-y)(y-2)+({y-2)(z-x) +(z-X) (X-Y)
G=(3x-2)(—x+3)—x(4-5x).
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Développement - Factorisation

Exercice N°4

Développer et réduire les expressions ci-dessous
A=X-1P-3x (x+1)

B =(2x + 3)? + (3x — 2)?

C=(2x + 3y)3 — (2x — 3y)3

D =4(a—b)?— 3(b — 3a)?
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Casse téte

Le grand rectangle est partage en cinq petits
rectangles identiques.
Le périmetre du grand rectangle est égal a

2013 millimetres.

Quelle est, en millimetre, le périmetre d’un
petit rectangle?
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B. Valeur absolue

Cours préparé par le prof: Chouihi Lotfi



Activite

Compléter : Pour tous X, yelRon a:

. X ={ X.y| =

X
e Pour y #0, ;z Pour nelN, ‘X ‘:

X+Y|=

X|=1y| équivaut a

X|=0 équivaut a
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Activite

Compléter : Pour tous X, yelRon a:

_|xsix=0
° ‘X‘_ —X SI X<0 ‘Xy‘:‘XHy‘

S

e Poury #0, |y| 7|y Pour nelIN, [X"| =X

X+Y|# X/ +Y]

X|=|Y| equivauta : x =y ou x = -y

X|=0 équivauta : x =0
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Activite

Pour tout a strictement positif :

<a equivauta: équivaut a : xe

>a équivauta: équivaut a : Xe

e Si A et B sont deux points d’une droite graduée d’abscisses
respectives X et xg alors : AB =
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Activite

Pour tout a strictement positif :

=a equivauta:x =a ou X =2 gquivauta : xe{-a, a}

<aequivauta: —a<x<a gquivauta: xel-a, af

>a equivauta:x <—a ou X >a

équivaut a: xe]-oo,-a[\]a,+oo[
e S1 A et B sont deux points d’une droite graduée d’abscisses
respectives Xa et xg alors : AB = |Xg — Xa |
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Exercices

Exercice N°1
Ecrire sans le symbole de la valeur absolu

a) | 2V3-3V2

|2018_2017|
D) 2019 2016

c) [a2 +2|; a€IR
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Exercices

Exercice N°2

Résoudre dans IR:

a) [2x — 3| =5 b) [x+3| =—-3
X+1|=|x-5 d)x+1+|2x-6|=0
X2+X|+2x2 -2 |=0 f) [x+1l|+[x-3|=1

Cours préparé par le prof: Chouihi Lotfi



Exercices

Exercice N°3
1) Soit a un réel de I’intervalle [2, 3].
Simplifier I’écriture de 1’expression

a—2|+a—3|
2) Pour chacune des in¢quations suivantes
¢crire I’ensemble des solutions a I’aide d’un
Intervalle ou d’une réunion d’intervallci)s.
a) x-—1<1 b)|3-2x|> =
\/5 2
C)[x+1|>1+
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Casse téte

Remplissez ce tableau de sorte
gu’il ne comporte que des
entiers strictement positifs, et
que, pour chaque ligne, chague

colonne et chaque diagonale, le
nombre du milieu soit la
moyenne des deux nombres qui
I’encadrent.

Donner toutes les solutions possibles.
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Casse téte

Boule a 4 boules noires et 4 boules blanches.

Il a aussi 4 boites. Il met 2 boules dans chaque boite.
Comme il est assez taquin, le nombre de boules noires
gu’il a écrit sur chaque boite est faux.

On sait qu’il y a plus de boules blanches dans

la boite tout a droite de la figure que dans celle tout

a gauche.

Retrouvez le nombre de boules noires dans chaque boite.
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C. Racine carrée
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Activite

Completer :
e Pour tous X, y ...
X =y signifie y=...
Pour tout xelR ;ona: Vx2=
Dour tout Xe ... ;ona: Ve=Rx2=
Pour tous X, yelR,;ona:

Jxy=.. (y>0)

JX+Y =...
(WX =YX +y)= .
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Activite

Completer :
e Pour tous x, y €IR+
X =Yy signifie y=x?
e Pour tout xelR ; ona: Vx2= x|

e Pour tout xe IR: ;ona: VX2 =(x)=x
e Pour tous X, yelR+; 0ona:

K=kl 620

Xy #Vx 4y
(WX =YX +y)=x —y
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Exercices

Exercice N°1
On donne A = 5-2v6—y5+26

1) Montrer que A* = 8
2) a/ Verifier que A est un reel negatif
b/ En déduire une écriture de A a 'aide

d’un seul radical
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Exercices

xercice N°
Ondonne A=2-+3 etB = 2++/3
1) a) Calculer A2,
b) Déduire une simplification de v7-4v3 .

. A . .
c) Ecrire g sans radical au denominateur.

2) On donne 1,73 < \/é <1,74 .
Donner un encadrement de A.
3) Soit le produit P=0--)@-2)-2).0-2)

a) Déterminer le nombre de facteurs du produit P.
b) Calculer P.
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Exercices

Traiter les exercices du 27 jusqu’a
33 pages et 13 du manuel
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Casse téte N°1

Vous devez écrire un nombre dans chacun des
petits carrés formant le carré 3 X 3 de facon que :

» sur chaque ligne et sur chaque colonne, le produit
des trois nombres soit toujours 144

» dans chague carre 2 x 2, le produit des quatre
nombres soit toujours ¢gal a 6 x144.
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Casse téte N°2

Nouha calcule la somme des nombres entiers positifs
successifs a partirde 1 :

1+2+3+4+5+6+...

Lorsqu’elle arréte son calcul, elle constate que la
somme qu’elle obtient est égale a un nombre de trois

chiffres tous identiques.
Combien de nombres Nouha a-t-elle additionnés ?
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Retenons

Pour tout entier naturel non nul n on a:

__n(n+1)
2

1+2+3+4+ .. .+n
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