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Définition 

C:/Documents and Settings/Administrateur/Bureau/3M-14-15/classe/exposé- rotation/définition.fig
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Cas particulier 
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Etudier les cas:  

α = 2k et α =  +2k  



 

 

 

 

 

 

I. Primitive d’une fonction continue 

 

Vocabulaire 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

On suppose que α]-,] 

•Si α ≥ 0 alors la rotation r est dite directe 

•Si α  0 alors la rotation r est dite indirecte 
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Exercice N°1 
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On considère un carré ABCD de sens direct et  

de centre O. 

Déterminer les images des points A, B, C et D par : 

 

•La rotation de centre O et d’angle 

 

• La rotation de centre O et d’angle - 
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Exercice N°2 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

2



Construire le centre O d’une rotation 

 d’angle      et transformant un point A en  

un point A’ ( A’A ) 

. 
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Théorème   
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Une rotation r est bien déterminée par la 

donné de son angle , d’un point et de son 

image par r 
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II. Propriétés 
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(P1) 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Toute rotation d’angle non nul admet 

 son centre comme unique point invariant. 
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(P2) 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Toute rotation est une bijection du plan dans 

lui même dont la réciproque est une  

 rotation de même centre et d’angle opposé. 

On écrit: r-1
(O,) = r(O,-)  



 

 

 

 

 

 

I. Primitive d’une 

fonction continue 

 

Soit A , B et C trois points du plan d’images respectives A’, B’ et 

C’ par r. On se propose de démontrer l’égalité: 

1) On suppose que A et B sont distincts de O. 

     a) Montrer que 

     b) En déduire l’égalité  

     c) Que peut on dire si A ou B se confond avec O? 

2) En exprimant 

   montrer que    

3) Déduire que A’B’ = AB 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

A'B'.A'C' AB.AC

 (OA',OB') (OA,OB) 2 

OA'.OB' OA.OB

AB et AC en fonction de OA,OBet OC

A'B'.A'C' AB.AC



(P3) 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Toute rotation conserve les distances 

 

c-à-d: pour tous points M et N d’images respectives M’ et 

N’ par une rotation on a:  M’N’= MN 



(P4) 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Toute rotation conserve le produit scalaire 

 

c.-à-d.: pour tous points A, B et C d’images respectives A’, 

B’ et C’ par une rotation on a: A'B'.A'C' AB.AC
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Commentaire 

On appelle isométrie , toute application du 

plan P dans P qui conserve les distances. 

Autrement dit:  

Soit f une application de P dans P. 

f est une isométrie de P si et seulement si 

pour tous points M et N de P d’images 

respectives M’ et N’ par f on a: M’N’ = MN 
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Application  

 

  

f Isométrie N’est pas une 

isométrie 

Translation 

Homothétie 

Rotation 

Symétrie axiale 

Symétrie centrale 

Projection 
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Soit r une rotation de centre O et d’angle . 

A, B, C et D des points d’images respectives A’, B’, C’ et D’ par r. 

1) Montrer que  

2) En déduire l’égalité:  

 

Activité  

 (AB, A'B') 2  

 (A'B',C'D') (AB,CD) 2 
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 Si A’ et B’ sont les images respectives de A et B par 

une rotation d’angle  alors 

 

  Si A’, B’,C’ et D’ sont les images respectives de A, 

B, C et D par une rotation d’angle  alors 

 

 

Théorème 

 (AB, A'B') 2  

 (A'B',C'D') (AB,CD) 2 



 

Soit r une rotation du plan . On désigne par A, B, C et 

D des points du plan d’images respectives A’, B’, C’ et 

D’ par  r et par x un réel. 

 

 

 

Prouver ce résultat. 

     

Propriété 

Si CD xAB alors C'D' xA'B' 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 



      

     

 A justifier et à retenir : 

Toute rotation conserve le milieu. 

Toute rotation conserve le barycentre de deux 

    points pondérés. 

Toute rotation conserve  l’alignement 

Toute rotation conserve l’équipollence. 

    i.e : si  CD =AB   alors  C’D’= A’B’ 

L’image d’une droite par une rotation est une droite 

L’image d’un segment par une rotation est un 

   segment qui lui est isométrique 

Conséquences 

Cours élaboré par le prof: Chouihi 
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Exercice N°6 page 86 
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Toute rotation conserve le parallélisme 

et l’orthogonalité 

 

 

 

Prouver cette propriété 

Propriété 
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Le plan est orienté dans le sens direct. 

Soit A et I deux points distincts , C  le cercle de 

centre I passant par A et D la tangente à C  en A. 

Soit O un point, θ un réel et R la rotation de 

centre O et d’angle θ. 

1. Montrer que l’image du cercle C  par R est un 

cercle. 

2. On note A', C   ' et D' les images respectives de 

A,C  et D par R. 

Montrer que D' est la tangente à C  ' en A'. 

Activité 



Cours élaboré par le prof: Chouihi 

L’image d’un cercle par une rotation est un 

cercle qui lui est isométrique. 

 

Toute rotation conserve le contact. 

Propriété 



Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Activité N°1 page 78 
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Le plan est orienté dans le sens direct. 

On considère quatre points A, B, C et D tels que les points A 

et B sont distincts et AB = CD. 

1. On suppose dans cette question que  

a. Déterminer la translation qui transforme A en C et B en D. 

b. Existe-t-il une rotation qui transforme A en C et B en D ? 

2. On suppose dans cette question que 

   et on pose  

a. Soit R la rotation d'angle θ qui transforme A en C. 

Montrer que D est l’image de B par R. 

b. Existe-t-il une autre rotation qui transforme A en C et B en 

D ? 

Activité 

AB CD

AB CD

 (AB,CD) 2  
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Le plan est orienté dans le sens direct. 

Soit A, B, C et D quatre points tels que les points 

A et B sont distincts, AB = CD et 

  

Il existe une rotation et une seule qui transforme 

A en C et B en D, d’angle                  et de 

centre appartenant aux médiatrices des segments 

[AC] et [BD]. 

Théorème 

AB CD

(AB,CD)



Cours élaboré par le prof: Chouihi 

Le plan est muni d’un repère orthonormé direct 

             . 

Soit A(2, 1), B(3, 3), C(1, 0) et D(–1, 1). 

1. Démontrer qu’il existe une unique rotation R 

qui transforme A en C et B en D. 

2. Déterminer son angle. 

3. Donner les coordonnées de son centre. 

Application 

(O,i, j)
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Composée de deux rotations de 

même centre 
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Théorème 

Si ’ +  = 2k , kZ  alors  r’or = idP  


