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Exercice N°1 (7points)

Dans la figure ci-contre on a tracé les courbes :

représentatives de deux fonctions f et g dans un f

repere orthonorme telles que : 22 PO\ /ERENE ASEEEIRRAL SRR

o fest définie sur IR et g est définie sur o
]-00,-1]U]0,+o0[ 2

e Lesdroites d’équations respectives : y = -1 et
y = 1 sont des asymptotes a la courbe de g.

e [’axe des abscisses est une asymptote a la

courbe de f au voisinage de - et de +oo.

1/ Par lecture graphique :
a) Déterminer, en justifiant, le domaine de définition de gof et celui de fog.
b) Déterminer gof(-1) ; gof(1) et fog(-2).
C) XETOO gof(x) ; Xlirzlm fog(x) et xlirfm fog(x) (avec breve justification pour les quatre)
x2—x+1
X

d) Enjustifiant: lim =20CD . 1y o0
X

—>+00 f(x) " x—>+00

) et lir+n f(x(3 + cosx))
X—>+00
2/ a) Montrer que gof est continue sur ]0,1]
b) Montrer que gof est strictement croissante sur ]0,1]

3/ Soit n un entier naturel non nul.
a) Montrer que I’équation : gof(x) = -2n admet, dans ]0,1] une solution unique as .
b) Déterminer la monotonie de la suite (an) .
c) En déduire que la suite (an) est convergente et determiner sa limite.

Exercice N°2 ( 6 points)

. ) o U, €IR
On considére la suite U définie sur IN par : )
U,.,=U -5U +9; nelN
1) Montrer que la suite U est croissante.
2) Montrer que si la suite U est convergente alors elle a pour limite 3.
3) On suppose que Upe]2,3[.
a) Montrer que pour tout neIN,ona:2 < Up<3.

b) En déduire que la suite U est convergente et préciser sa limite.

1/2




4) On suppose que Uo £[2,3].
a) Montrer que Uz > 3.
b) Montrer que la suite U est divergente et que limU = +oo.

5) Que peut on conclure pour la limite de la suite U dans le cas ou Ug = 2.

Exercice N°3 ( 7 points)

NB : Les parties A/, B/ et C/ de cet exercice sont indépendantes !

Dans le plan complexe rapporté & un repére orthonormé (O, u,v),

A/ Soit a et b deux nombres complexes tel que : ab # 1. On pose Z = % .
Montrer 1’équivalence : |Z|=1 < Ja|]=1 ou |pb|=1

B/ Soit A, B et C trois points d’affixes respectifs a, b et c . Montrer 1’équivalence :
Le triangle ABC est équilatéral < a2+ b2+ c2=ab +ac + bc

z(1+iz)

C/ A tout point M(z) on associe le point M’(z’) tel que : 2’ = o

1/ On suppose que z = e avec Ge]—g,g]

.0 T
a/ Montrer que z’ = cos(g - %)el(?ri)
b/ Pour quelle valeur de 0 les points O, M et M’ sont ils alignés ?
c/ Existe-t-il une valeur de 0 pour laquelle les vecteurs OM et OM’ sont orthogonaux ?

2/ On désigne par B le point d’affixe i.
Montrer que si M appartient au cercle trigonométrique alors M’ appartient a la médiatrice du segment [BM]
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