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I | Exercice 1 {' 5 Ptg

i On considére dans Z2 I'équation (E):143u—-840v =1

Mrs : Zaghdane Hichem - Bouzid Hassen 2h Lycée : Pilote sfax 2

1) a:Vérifier que le couple (47; 8) est une solution de( E) .
b : Déduire les solutions de ( E ) dans Z2.
c : Déterminer les inverses de 143 modulo 840 .
2) Soitn € N* telque:n A 899 = 1.
a:Montrerque nA29=1etnA31=1.
b : Déduire que : n8*° = 1 mod(899).

3) Déterminer un entier naturel n tels que 100 <7 < 1000 et n**3 = 1 mod(899) .

i \Exemieeaf 5 pte
: Soit f une fonction continue sur Rtelleque: Vx E R; f(x) = —x + 2 + f03xf G t) dt
: 1)Montrer que f est dérivable sur R et qu’elle est solution de I'’équation différentielle
: (E):y' =3y —1.
2)a : Résoudre I'équation ( E ).
. b :Déduire I'expression explicite de f .
: 3) Déterminer I'ensemble des fonctions g deux fois dérivables sur R tels que :
g0)=2, g0)=5 et g"—99g+3=0.

|Exercices | 10 pte

i % Soit f la fonction définie sur [0; +oo[ par: f(x) = 1+e:_x

C estla courbe de f selon un repére orthonormé ( 0 ; T; J) « unité graphique 2cm »

1) a: Calculer lir£1 f(x)et lim 1x)
X o+

. Interpréter graphiquement le résultat.
X >4+ X

b : Dresser le tableau de variation de f .

¢ : Tracer C en précisant la demi - tangente a C au point d’abscisse 0.

2) a:Calculer 4 = folnz flx)dx .

b : En déduire I'aire en cm? de la partie fermée du plan limitée par C ,

. : 4
I’axe des ordonnés et la droite y = 3



% Soitn € IN et E, la fonction définie sur R, par: E,(x) = f;c

1)

2)

3)

4)

5)

ot
14+e— 1t

et

14+e—nt

t
> < En déduire lim E, (x).
2 X —+400

Justifier que Vt € IR, :

a : Montrer que F,, est une bijection de R, surR, .
b : Déduire que I'équation F,(x) = 1 admet une unique solution U,, dans R

c : Calculer U,.

Q

: Montrer que pourn € IN et pourtout x € R, ona: F(x) < F,.1(x) .

b : Déduire que la suite ( U, ),ernv €st décroissante puis justifier qu’elle est

convergente .
(1-n)t
. LU o Unp e
a:MontrerqueVn € INona:e”n — 2 = fo =T
Un
b : DéduirequeVn € IN*:0 <eUn —2 < — puis déterminer lim U,.
n n —-+oo

a :Soitn € IN™* ,En utilisant une intégration par parties montrer que :
n(en —2) =In(2) — eV In(L + e™n) + [ et In (1 + e ™) dt .
b :Justifierque Vt e R, ona: In(1+¢t)<t.

c :Déduire que lirJrrl n(eUn» —2) =1n (2).
n o-+oo

d :Montrer que lirJrrl n(U, —In(2)) =In (V2).
n -+oo



