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Exercice 1 : 2) Montrer que : Al = % AO , _]) = g co
ABC est un triangle S o Gantie g Af=3 ]_(f

Le point E tel que : AE = %ﬁ

1) Construire le point F le projeté de E
sur la droite (AC) parallelement a (BO)
2) Montrer que : AF = —AC

3)En déduire que : les drmtes (EF) et (BO)

sont paralléles

Exercice 2 :
Soit ABC un triangle , M le milieu du
segment [AC]

N un point du plan tel que : BC = 3BN

La droite passant par N et paralléle a
(BM) coupe (AC) au point ]

La droite passant par N et parallele a
(AB) coupe (AC) au point I

1) Montrer que :
m=3ﬁ]’ et que AC = 3 Al
2) Montrer que : AM = 3 IM

et en déduire que : M est le milieu de [I]]

Exercice 3 :
Soit ABCD un parallelogramme de
centre O ;
E, F deux points du plan tels que :
3AE=2EB , 2DF= FC ,
La droite passant par E et paralléle a
(BD) coupe (AC) au point I
La droite passant par F et parallele a
(BD) coupe (AC) au point ]
AE = % AB et

1) Montrer que :
CF = % CD puis Construire la figure

5

Exercice 4 :

Soit ABC un triangle . D un point de
(BC) n’appartenant pasa [BC] et M
AM = 32D
La droite passant par D et parallele a
(MC) coupe (AC) au point E
La droite passant par P et paralléle a
(MB) coupe (AB) au point F
1) Montrer que

un point du plan tel que :

AC=>AE et AB = AF
2) Montrer " que: (BC) est parall a (EF)
et CB = Z EF
Exercice 5 :
Soit ABC un triangle .I,] et K des
points du plan tels que : 2A1 = IC
3 K]) = ﬁ ; BK = 3 BC
1) Montre que
Al = AC . AJ = %Hé

puis Construire la figure .
2) Montre que : T]: —% A_(f+1— AB
ot TK="AC-2AB
3) En déduire que les points
sont alignés
4) La droite passant par I et paralléle a
(AB) coupe (BC) au pomt L
LK = —8LB

I,]etK

Montrer que
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La projection dans
le plan

Série d’exercices avec correction

Solution de I’exercice 1 :

ABC est un triangle

Le point E tel que : AE = %ﬁ

le point F le projeté de E sur la droite
(AC) parallelement a (BC)

1) Construction de lafigure :

2) Montrer que : AF = %A_f

Soit P la projection sur la droite (AC)
parallelement a (BC)
Ona: AE = gﬁ
et P(A)=A;P(E)=F etP(B)=C
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité

Donc ﬁ" — ;E

3) Déduction :
Ona EF =EA+ AF

_2BA+2Ac
3 3

2 .,
_ %3¢
3

EF = 2B¢

ca.d EF et BC sont colinéaires
D’ou

Donc

les droites (EF) et (BC) sont paralleles

Solution de I’exercice 2 :

ABC un triangle ; M milieu de [AC]

N un point du plan tel que : BC = 3BN

La droite passant par N et parallele a
(BM) coupe (AC) au point ]

La droite passant par N et parallele a
(AB) coupe (AC) au point I

1) Construction de lafigure :
BN = 1BC

A

B

2) Montrer que :
MC =3 MJ etAC = 3 Al

e Soit P4 la projection sur la droite
(AC) parallelement a (BM)

Ona: BC=3BN
et PL,(B)=M;P,(N)=JetP,(C)=C
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité

Donc

MC =3 M]

e Soit P, la projection sur la droite
(AC) parallelement a (AB)
Ona: BC=3BN
et P,(B)=A;P,(N)=1I1etP,(C)=C
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité
Donc

AC =3 Al
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2) Montrer que : AM =3 IM
et en déduire que : M est le milieu de [I]]

e M milieu de [AC] donc AC = 2AM
Et comme AC = 34l
3AI =2 AM
3(AM + MI) = 2 AM
3MI=2AM — 3 AM

Alors

—-3IM=—-AM
Alors AM =3 1IM

e M milieu de [AC] donc AM = McC
Et comme AM = 3IM et AM = 3IM

Alors 3IM =3 m
Alors IM = W]
D'ou M est le milieu de [ I] |

Solution de I’exercice 3 :

Soit ABCD un parallelogramme
de centre O ; E, F deux points du
plan tels que :
3AE=2EB , 2DF = FC
La droite passant par E et parallele a

(BD) coupe (AC) au point I
La droite passant par F et parallele
a (BD) coupe (AC) au point ]

1) Montrer que :
AE=22B et CF=20TD

e 3AE=2EB
3AE = 2(EA + AB)
3AE = 2EA + 2 AB
3AE — 2EA =2 AB
3AE + 2AE =2 AB

5AE =2 AB
Donc ﬁ=§]§
° ﬁZZW

FC = 2(DC + CF)
FC= 2DC+2CF
—2DC=—-FC+2CF

2CD = CF + 2 CF

2CD =3 CF
Donc ﬁ)=§ﬁ))

e Construction de lafigure :

2) Montrer que
Al=:2 AO et CJ =

WIN

Soit P la projection sur la droite (AC)
parallélement a (BD)

e Ona: ﬁ = %ﬁ
et P(A)=A;P(E)=1 etP(B)=0
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité

Donc TI)=§W
e Ona: ﬁz%ﬁ

et P(C)=C;P(F)=] etP(D)=0
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité

Donc —6'7 = %Z‘F

e Déduction :
0 milieu de [AC] donc A0 = OC
Et comme Al = %A—O) et?j = g?ﬁ

cad A0 =24l et OC=2JC
Alors Eﬁzij_)C

2—> 22 33—
c.ad AI=§><—]C
Donc Al = %r




Solution de I’exercice 4 :

Soit ABC un triangle . D un point de
(BC) n’appartenant pasa [BC] et M
AM = 32D
La droite passant par D et paralléle a
(MC) coupe (AC) au point E
La droite passant par D et paralléle a
(MB) coupe (AB) au point F

un point du plan tel que :

1) Montrer que
AC=>AE et AB=> AF
4 4
A

Maths
Hajiou

e Soit P4 la projection sur la droite
(AC) parallelement a (MC)
Ona: AM = %ﬁ
et P,(A)=A;P,(M)=CetP;(D)=E
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité
Donc

—

AC == AE

| w

e Soit P, la projection sur la droite
(AB) parallelement a (MB)

Ona: AM = —AD
et P,(A)=A4; PZ(M) =BetP,(D)=F
et on sait que la projection conserve
le coefficient de colinéarité

Donc

AB == AF

N

2) Montrer que: (BC) est paralléle a (EF)
et CB = % EF

Ona CB=CA+ AB

_3Fi+ 2 AF
4 4

3 —_— —_—
3

= —EF
4

Donc CB = ;ﬁ

ca.d EF et CB sont colinéaires
D’ou
les droites (EF) et (BC) sont paralleles

Solution de I'exercice 4 :
Soit ABC un triangle .
] et K des pmnts du plan tels que :

2A1 = IC; 3A]—]B ; BK = 3 BC
1) Montre que :
Ai=1AC ; Aj-laB

puis Construire la figure .

o 2AI=IC
24l =TA + AC
24l —TA = AC
2 Al + Al = AC
3AI = AC
Donc
Al =1 AC
3
° 3K])—]B

3A] +A] = AB
4A] = AB
Donc

5|

aj =

P




e Construction de lafigure :

B

2) Montre que : I_])=—§R+1—A_B)

et m=§A_C)—ZH3)
o Ij=I14A+4]
1-—— 1 —
=—§AC+4—AB
Donc
1 =—§AC+4—AB
° ﬁ=ﬁ+ﬁ
1
=—§AC+ AB + BK
1
——§AC+AB+SBC
1
=—§AC+AB+SBA+3AC
1 —_— 2R —_—
=<—§+3 AC+ AB — 3AB
-3 AC- 2AB
Donc
IK = > AC — 2AB’
3) Déduction :
Ona I_j)z—%—(f+1—ﬁ
Donc—Sﬁ—g_E %ﬁ
cad —81]—2 AC-2AB
et 1K=;AC—2ﬁ
Donc I_I_f:—Sﬁ
ca.d TK et IJ sont colinéaires
D’ou

, ] et K sont alignés

4) La droite passant par I et paralléle a

(AB) coupe (BC) au point L
Montrer que LK = -8LB

Soit P la projection sur la droite (BC)
parallelement a (AB)

Ona: ﬁ:—sfj

et PU)=L;P(K)=K etP(J)=B
et on sait que la projection conserve

le coefficient de colinéarité

Donc
—_—

LB =-8LB

N,

les les points I
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