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Exercice 3 ]

flx)=2++/b—x; <4

1. f est la fonction définie sur R par : { flz) = fi_—42; >4

(a) Etudier la continuité de f & gauche et & droite en 4.

(b) Est-ce que f est continue en 4 7

h(z) = T x>0
2. h est la fonction définie sur R par : § h(z) = @—1; <0
h(0) =0

Etudier la continuité de h en 0

: . . P o f(r) =27 r<0
3. Soit @ un nombre réel et f une fonction définie sur R par : { f)=z+a o0
Déterminer la valeur de a pour que f soit continue en 0.
Correctioﬁv

1. (a) Etudions la continuité de f & gauche en4 :

On a:

liril flz) = hr? 24VHh—x=2+y/b—4=

r—4 T—4

Etona: f(4) =24+ +v5—4=3

Alors : lim f(x) = f(4):

T4

Donc f est continue a gauche en 4.

Etudions la continuité de f a droite en 4 :

On a :

lim f(z) & lim 2% = li @d(vara) _ lim E0(verz) lim /z +2=4.

r—4t T—4Tt Va2 z—4t (ﬁ_Q)(\/CE+2) T—4Tt z—4 z—4t
Etona: f(4)=2++v5—-4=3
Alors.: lim f(z) # f(4).
r—4+
Donc f est discontinue a droite en 4.

(b) Puisque f est discontinue a droite en 4, donc f est discontinue en 4.

2. Etudions la continuité de h & gauche en 0 :

On a :

. T \/mil T (\/x2+1—1><\/x2+1+1) . o
S ) = g S = Iy S s L e
Et on a: h(0) =
Alors : lim h(x) = h(0).

z—0—

Donc h est continue a gauche en 0.
Etudions la continuité de h A droite en 0 :

On a :
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lim h(z) = lim % = lim 22 = lim /z = 0.

z—07F zs0t+ VE B z—0t ° z—07F
Etona: h(0)=0
Alors : lim h(z) = h(0).

z—0t

Donc h est continue a droite en 0.

Conclusion : On a lim h(z) = lim h(z) = h(0), donc h est continue en 0.

z—07T z—0~
. f est continue en 0 < lim f(z) = lim f(z)= f(0).
z—0t x—0~
Ona: f(0)=03=0, lim f(z)= lim z+a=aet lim f(z) = lim 23 = 0.
z—0+t z—0t x—0~ x—0~

Donc: a=0






