Page
Examen National Blanc N 6 Bl LEN0s0 Yyl
+aLolle®t | SOXCE leL30 Ly 1 oy
1/4 . A SOTHY o%%eH all sl
Prof : Haddad Abdelwahed A SOCAE olokHo A 50383 oL.00d! wldl L"'.;,)U\ajl ﬁhﬂlj
Matiere Mathématiques La durée : 3 Heures
Filiere et Option || Sciences Expérimentales Avec Leurs Options Le coefficient : 7
EXERCICE 01 ; (2pts)
0. 5pts 1) Résoudre dans R I’équation suivante : x* + 2x — 3 = 0.
0.75pts | 2) Résoudre dans R I'équation suivante : e* — :—x +2=0. @
0.75pts 3) Résoudre dans R P'inéquation suivante : e¥t1 — e=2¥+4 =g,
EXERCICE 02 ; (Spts)
0.75pts | 1) Résoudre dans C I'équation : z
2) Dans le plan complexe rapporté orthonormé direct (0;u; V) ,0On considére les points
A, B, C et D d’affixeste =i, b=3i,c=+V3+2ietd =+3 - 2i.
a) Montre que —.
0. 5pts 2
0.75pts b) En déduire quele triangle ABC est équilatéral .
0.75pts | 2) e Ie?oint C est 'image du point D par la translation T de vecteur W(4i) .
3) S la rotation de centre Q(\/§ - 2) et d’angle _7” .Soient z I'affixe du point M du plan et z’
I’affixe du point M’ image de M par la rotation R .
0. 5pts a) Montrerque:z' = —iz + V3-2+ (\/§ - Z)i .
0. Spts b) Montrer que: R(C) =
0.75pts | 4) Déterminer e I'affixe du point E tel que le quadrilatére CEDQ soit un parallélogramme .
0. S5pts
5) Montrer que le quadrilatéere CEDQ est un carré .
EXERCICE 03 : (2. Spts)
On considére la suite (u,,) définie par:
3 2u, +3
u=—-et(vneNHu,, 1 =——
174 T u, + 4
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0. 5pts . *
0.25I:Jts 1) Montrer parrécurrenceque: (VvneN*) O0<u,<1.
2) Vérifier que pour tout n € N*:
u _ _ _(un_l)(un+3)
n+1 u, +4
0.5pts Puis en déduire que la suite (u,,) est croissante et qu’elle est convergente.
3) Soit (v,,) la suite numérique telle que :
u, -1
vneN): v, =
( ):On u, +3
0.5pts a) Montrer que (v,,) est une suite géométrique de raison q = % .
0.5pts
P b) En déduire que :
(vneN)u, =
0.25pts c) Calculer lim u,,.

>
Probleme : (10, Spts)
Partiel :
Soit g la fonction définie sur l'intervalle
=1+ xilnx
0.25pts 1) Montrer que: g'(x) = l our tout x € ]0; +oo[

0. 5pts

- ante sur ]0 ] et croissante sur l'intervalle [ +00[.

0. 5pts — ~ et montrer que : g ( ) >0

0.25pts ire,que p@ur tout x € |0; +oo[ : g(x) > 0.

0.5pts | 5) a- rer que In(x) et x — 1 ont le méme signe sur ]0; 1] et sur [1; +oo[
0.25pts b- En déduire que : (x — 1)In(x) > 0 ,pour tout x € |0; +oo[

Partie2 :

ln(x)

Soit f la fonction numérique définie par: f(x) = In?(x) + —+ 1

Et soit (Cf) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0; T; j).(unité 1cm)

0.25pts | 1) a- Montrer que : f(x) = [n%(x) (1 +
0. 5pts

prs )) + 1 ,pour tout x € |0; 1] .

b- Montrer que : !cin(} f(x) = —oo .Interpréter graphiquement le résultat.
—
x>0

n?(x) in(y2)\?
"xx = 4(”\(/;)) ,pour tout x € |0; +oof .

=0.

0.25pts | 2) a-Monter que:

0.25pts 2
P b- Montrer que : lim ")
x—+00 X

0. 5pts . . f(x)
c- Montrer que: 111:1 f(x) =4+wetque: lim — =10
X—+00

x>+ X
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0.25pts

0. 5pts
0. S5pts

0. 5pts
0. Spts

1pts

0.5pts

0.5pts
0. 5pts

0.25pts
0.5pts

0.5pts
0.5pts

d- Interpréter graphiquement ce résultat .

(x-1)In(x)+g(x)
xZ

3) a- Montrer que: f'(x) = ,pour tout x € ]0; +oo[

b- Montrer que la fonction f est strictement croissante sur |0; +oo[ et dresser son tableau de
variation sur l'intervalle |0; +oo] .
4) Donner I’équation de la tangente (T) a (Cf) au point A d’abscisse 1.
5) Montrer que I’équation f(x) = 0 admet une unique solution a sur R et que :% <a<l1
6) Construire (T) et (Cy) dans le repére (0;1;))
Partie3 :

1) Montrer que la fonction f admet une fonction réciproque f~1définie su alleJ a

déterminer.

2) Tracer en vert (Cf-1) ,la courbe représentative de la foncti ~1ydans"le repére (0;1;)) .
3) Vérifier que f G) = 2 — e ,montrer que ! est dérivab e etcalculer : (f1)'(2-e).
Partie4 :

1) Montrer que: | 9 gy = %

1 x
2) Montrer que la fonction: H: x xl@ st une primitive de la fonction h: x » In(x) sur

]0; +oo[ et montrer que : flel %

4) En déduire que : £ f( e—=.

eln

3) Par un intégration par.p 8r que : fle In?(x)dx=e—2.






