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3x
Soit h la fonction définie sur |—oo; O[ par h(x) = o
0750t 1) Monter que la fonction H : x — e* — % (In(1 + e*) — In(d & e%)) estsline primitive de la
.75pts
fonction h sur |—o0; 0[ .
Ly . ln(l) 1 1¥e 2 -2
2) Endéduire que: [ ' h(x)dx = ;| 1 —In(3)Ein (1 _2) —e 2,
0.75pts -
0. 5ot 1) Résoudre dans C I'équations) (E): z3 —4z2+8z—-8=0.
. 5pts
a) Montrer que: V26 Co z3—-4z2+8z-8=(z—-2)(z?-2z+4).
0.75pts b) Résoudre dans\l’ensemble C I’équation (E) .
2) Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (O; U; V) ,On considére les points
A, Bt C d’affixes respectives:a=1—-ivV3, b=1+iV3,c=2.
0. 5pts . . o
a) Ecrire sous forme trigonométrique les nombres complexes aet b .
0. 5pts b) En déduire que : a2016 + p2016 — (2017
2) Soit R larotation de centre O et d’angle I
3
0.75pts
a) Montrerque R(A) = B.
0. 5pts b) Vérifier que: 0C = OA + OB .
0. 5pts c) En déduire que le quadrilatéere OACB est un losange .
1pts 3) Montrer que 'ensemble des points M(Z) du plan tel que |Z—1+iV3|=|Z—1—iV3|estla
droite (0C).
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On considére la suite (u,,) définie par:

3u,

u0=1et(VnEN)un+1=m
n

1) Montrer par récurrence que: (Vn € N) 0 < u,

2) Montrerque: (VneN) u, .4 < ;un

1 n
3) Endéduireque: (Vn € N) u, < (;)

4) En déduire que: liIP u,=0
n—>+oo

5) Soit (w,) la suite définie par: (vn € N) w, =.,/2u, +1

Déterminer lim w,, .
n—-+oo

Partiel :

Soit g la fonction définie sur I'intervalle |0; +oo[ par :
gx)=—x+1+inx

1) Montrer que: g'(x) = % ,pour tout e 10; oo

2) Endéduire que : g est croissante sur J0; 1) et'décroissante sur I'intervalle [1; +o].

3) En déduire que pour tout x € |@y+olag@) < 0.

Partie2 :
2
Soit f la fonction numériquedefinie par: f(x) = (1 + ln(x)) —2x
Et soit (Cf) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0; T; j).(unité 1cm)

4) Montrer que,: !cin(} f(x) = +oo .Interpréter graphiquement le résultat.
x>0

5) a-Monter que: f(x) = x ((i 4 @

Ve o Vx
T In(x) .
b- Montrer que : xl_l)l:}x) = = 0 et calculer xl_l)l:go f(x).

2
) — 2) ,pour tout x € |0; +oo] .

c- Montrer que la courbe (Cf) admet ,au voisinage de +co, une branche parabolique de direction

aymptotique la droite (A) d’équationy = —2x.

d- Montrer que (C;) est au dessus de (A) sur ]0 ; +oo]

3) a- Montrerque: f'(x) = ng(x)

,pour tout x € |0; +oo[
b- Interpréter graphiquement le résultat f'(1) = 0
c-Montrer que la fonction f est strictement décroissante sur |0; +oo| et dresser son tableau de

variation sur l'intervalle ]0; +oo[
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0.5pts
4) Montrer que la droite (A) est tangente a (C f) au point d’abscisse % .
5) a- Montrer que: f"(x) = _ZIZ(x) ,pour tout x € ]0; +oo]

0. 5pts *

0. Spts b- En déduire que I(1; —1) est Punique point d’inflexion de (C) .

0.75pts 6) Montrer que I’équation f(x) = 0 admet une unique solution @ dans l'intervalle ]elz,%[ .
0.75pts | 7) Construire (A) et (Cy) dans le repére (0;1;)) .

Partie3 :

Soit h la restriction de la fonction f sur |0; 1]

0.75pts | 1) Montrer que la fonction h admet une fonction réciproque h~1définie sur un intervalle J a

déterminer.

0.5pts 2) Tracer envert (C;-1) ,la courbe représentative de la fonction h™! ,a e (0;T;)).

0.75pts 1 2 -2 -1
, ege 1\ _ -2 ope , . egeg 2 -1 . -1\ (Z=2) _ — =
3) Vérifier que h(e) = Justifier la dérivabilité de h™" en p e:(h™) ( B ) =3

<&






