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On considére la suite (u,,) définie par:
1 et (VneN) 5
Ug = e n u =
0 n+1 4 \ ¥ un
0.5pts | 1) Montrer que parrécurrence: (VvneN)1 <wu, <21
0.75pts ] ] ,
2) Montrer que la suite (u,,) est croissante et qu’élle est convergente .
3) Soit (v,,) la suite numérique définie par:
(¥n€eN) !
n Sy, =
"ou,—2
0. 5pts a) Montrer que (v,,) est unesuite/arithmétique de raison rr = _7 .
0. 5pts b) En déduire que :
1
(VneN)u, = — + 2
=2 1
0.25pts c)’ Calculer lim u,.
n—+oo
0.5pt | 4) Soit(w,) la suite définie par: (vn € N) w,, = In(u,,) .Déterminer nliTw w, .
. ’4 2 —
0.75pts 1) Résoudre dans C I’équation:z“ — 2z + 2 = 0.
2) Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (0; u; V) ,0On considére les points
A,B ,C et D d’affixes respectives : a = 1+i,b=V3+i ,c=\/§—1+(\/§+1)i
etd=v3+1+(V3-1)i
; ege 4a
a-Vérifierque:c=ab etd = —
0. 5pts b
1pts b-Ecrire sous forme trigonométrique les nombres complexes cetd .
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c-En déduire que : cos (5—") = \/E:E

2 5=

et que: cos (—
q 12 4

3) Soit R la rotation de centre O et d’angle g .
a- Montrer que : R(D) = C
b-En déduire que le triangle ODC est équilatéral .
4) Déterminer 'ensemble des points M(Z) duplantelque:|Z —1—i| =+/2.
1) Résoudre dans R I'équation suivante : x> + x — 6 = 0.
2) Résoudre dans l'intervalle ]0 ; +oo[ Péquation suivante : In?(x) + In(x)& 6 2,0
3) Montrer que : In (\/ 2+ \/E) +In (\/ 2 — \/E) = %ln(Z)
Partiel :

Soit f la fonction numérique définie;sur R par: f(x) = (x — 1)%e*

Et soit (Cf) sa courbe représentatife dans unsrepére orthonormé (0; T; j).(unité 1cm)

1)

2)

3)

4)

5)

6)

7)

a- Monter que : liELn f(x) =t
x—+oo

b- Montrer que : (lim A
X+ 00X

une branche parabolique‘dont on précisera sa direction.

a- Monterque : VX € R  f(x) = x%e* — 2xe* + e*

b- M@ntrerque lim f(x) = 0 etinterpréter géométriquement ce résultat.
X—>—00

= #0o et en déduire que la courbe (C;) admet ,au voisinage de +co ,

a-Montrer que : f'(x) = (x> — 1)e*, pour tout x € R .
b-Monter que la fonction f est croissante sur chacun des deux intervalles | —co ; —1] et [1; + o[
et décroissante sur l'intervalle [—1; 1].
c- Dresser le tableau de variation de la fonction f sur R .
Etudier I'intersection de la courbe (Cf) avec les axes du repére.
a- Montrer que : f"'(x) = (x* + 2x — 1)e*, pour tout x € R..
b-En déduire que la courbe (Cf) admet deux points d’inflexion d’abscisses respectives —1 — /2
et—1++/2.
Construire (Cf) dans le repére (0;1;)) .
(Ondonnera : -1-vV2~2.4;-1+vV2~0.4;f(-1-v2)~1etf(-1++v2) = 0.5)

Utiliser la courbe (C) pour donner le nombre de solution de I’équation : x* = 2x — 1 + e™*




3/4

0.75pts
0.75pts

0. 5pts

0. 5pts

0. 5pts

0. 5pts

Partie2 :
1) Soit h la restriction de la fonction f sur I'intervalle I = [1; +oo[ .

a- Montrer que la fonction h admet une fonction réciproque h~1définie sur J = [0; +oo[
b- Vérifier que h(2) = e? et montrer que : (h™1)'(e?) = % .

d- Tracer en vert (Ch_1) Jla courbe représentative de la fonction k™! ,dans le repére (0;7;)) .

2) a- Monter que la fonction H : x — (x — 1)e* est une primitivede h : x — xe* sur R et
1 X
calculer [ xe*dx.
. . . 1
b-Par une intégration par parties monter que : fo x*e*dx =e—2

b- En déduire que : fol f(x)dx = 2e — 5.
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