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EXERCICE 01 ; (2. Spts)
On considére la suite (u,,) définie par:
1 2u, +1
=—et(VvneN = 4%
Uo ze(n ) Unyq N
1) Montrer que par récurrence: (Vn € N) 0 <u, </A1§
0.5pts
2) Vérifier que pour tout n € N:
0.75pts
u _ A (1 + un)(l - un)
n+1 un un + 2
Puis en déduire que la suite (,,) est,croissante et qu’elle est convergente.
3) Soit (v,,) la suite numériqueitellerque :
u,—1
vneN): v, =
( ): Un u, +1
0. 5pts . . 1
a) _Montrer que (¥,,) est une suite géométrique de raison q = 3
0.25pts
b) Exprimer v, en fonction de n.
0.25pts c) ‘En déduire que:
n+1
(3 -1
(vneN)u, = G
-(3) -1
0.25pts d) Calculer nl_l)lPOO u,.
EXERCICE 02 s (Spts)
0.75pts 1) Résoudre dans C I’équation : z> — 2v/3z + 4 = 0.
2) Dans le plan complexe rapporté a un repére orthonormé direct (0; u; V) ,0On considére les points
A et B d’affixes respectives : a = V3 + i et b = /3 — i .Soit W le vecteur d’affixe w = 2 .
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a) Ecrire sous la forme trigonométrique les nombres complexes aet b .

b) En déduire que a® et b® sont des nombres réels négatifs.

3) Soit T la translation de vecteur w.
a) Déterminer c et d ,les affixes respectives des points C et D telsque: T(A) = CetT(B) =D.
d-b ,
b) Montrer que i &
c) En déduire que: AB = DB etque: (BA; BD) = _7" [2m].
d) En déduire que le quadrilatéere ACDB est un carré.
4) Montrer que I'ensemble des points M (Z) tel que |Z -3 - i| = |Z —V3-2+ i| est la droite
(BC).
5) Soit @ € R .En utilisant la formule d’Euler, Montrer que : cos*(0) = %cos(tw) + %cos(ze) + %
1) Résoudre dans R I’équation suivante : x* — 8x + 15= 0.

2) Résoudre dans l'intervalle ]0; + o[ les équations suivantes :

a) In(2x—3) — In(x) = In(x + 2) n(5)2
b) In%(x) — 8In(x) + 15 = Og

W

¢

S

Partiel :

Soit g Ja*fenction définie sur I'intervalle |0; +oo[ par :

1)
2)

3)

4)

gx) =2x*+1—Inx

(2x+1)(2x-1)

Montrer que: g'(x) = ,pour tout x € |0; +oo[

En déduire que : g est décroissante sur ]0; %] et croissante sur l'intervalle E +00[.
1 3 L e 1
Montrer que: g (E) =5+ In(2) et vérifierque : g (E) >0

En déduire que pour tout x € ]0; +o[ : g(x) > 0.

Partie2 :

Soit f la fonction numérique définie par: f(x) =

In(x)
x

+2x—2

Et soit (Cf) sa courbe représentative dans un repére orthonormé (0; T; j).(unité 1cm)

1)

2)

Montrer que : !rin(} f(x) = —oo .Interpréter graphiquement le résultat.
x>0

a-Monter que : lilp f(x) =400 .
X—+00
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0. 5pts
P b-Calculer lilp f(x) — (2x — 2) et en déduire que la droite (A) d’équation y = 2x — 2 est une
X—>+00

asymptote 2 la courbe (C;) au voisinage de +oo .
0.25pts

c- Etudier la position relative de la courbe (Cf) et la droite (A) .

3) a- Montrer que: f'(x) = ﬁf) ,pour tout x € ]0; +oo] .
0. 5pts x
0.25pts b- Dresser le tableau de variation de la fonction f sur ]0; +oo[ .
0.5pts | 4) a- Montrer que: f'(x) = 2ln;ﬁ,pour tout x € |0; +oo] .
3

0.25pts b- En déduire que (Cf) admet un unique point d’inflexion d’abscisse ez
0. 5pts

5) Montrer que I’équation de la tangente (T) a (Cf) au point d’abscisse 1 esty = 3x — 3

3 3
1pts 6) Construire (T), (A) et (Cf) dans le repére (0; T;j). (On prendra: ez w45 et f (ei) ~7.3 )
0.5pts | 7) Résoudre, graphiquement, sur |0; +oo[ I'inéquation f(x) > 0.
0.5pts | 8) a-Montrer que la fonction f admet une fonction réciproque, f Adéfiiie sur R

0.25pts b-Déterminer les variations de la fonction f~1 sur R.

2e2-2e+1

e?-2e+1 oge - 168 - -1
—— Justifier la dérivabilité dé f /7 en —Y et montrer que :

0. 5pts c-Vérifier que f(e) =2

2e2—2e+1) 1

Fhy (===

0. 5pts z . . 1 R 5
d- Tracer en vert (Cf-1) ,la courbe représentative de la fonction f~1 ,dans le repére (0;1;)) .
. In%(x) e ess In(x)
9) a- Monter que la fonction H :fx — est une primitivede h : x — ——sur |0; +oo| .
0.25pts x
0.25pts b- Calculer fle lnix)
0.25pts c- Montrer que : flef(x)dx =e? - 2e +;

Partie 03..
Soit h'laffonction numérique définie sur D, par : h(x) = f(|x|)

0. 5pts 1) Déterminer D, le domaine de d définition de h, puis étudier la parité de la fonction h

0.5pts | 2) Tracer en rouge (C},) , la courbe représentative de la fonction h ,dans le repére (0;1;))
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