CORRIGE : Mathématiques - Série TLL - Durée : 2 heures - Coef : 1

Exercice 1:

On considére les fonctions f(x) =x* +2x> + 5 et g(x) = = +i
.

1. Déterminons I'ensemble de définition de chacune de ces fonctions
Df=R =]—o0; + o[
Dg = {x/xER;x —1% 0}
x—1#0=x#1
Dg=R— {lf =]—oo; 1[U1; + oo[
2. Calculons la dérivée de chacune de ces fonctions
fx)=x"+2x"+5 = f'(x) =3x" +4x
g,(x)zl(x—l)—l(;c+l):x—l—xz—l — z,g()—
(x—1) (x—1) x—1) (x—l)
3. a. L'équation de la tangente a la courbe de f'au point d'abscisse 1
Soit (T') cette tangente, ona (T): y = f"(x,) (x —x,) +f(x,)
au point A d'abscisse x, =1 alors: (T):y=7"()(x—1) + (1) avec f(1)=8et f'1)=7
Ona: (T): y=T7x+1
b. L'équation de la tangente a la courbe de g au point B d'abscisse 0
Soit (7') cette tangente, ona (T'): y=g'(0)(x —0) + g(0)
g'(0)=—=2etg(0)=—1alors (T'): y=—2x—1
Exercice 2:
On désigne par la suite (Un) avec n € N” le cout pour creuser le 7™ métre et U,=6000
1. Calculons U2; U3; Uy et U5

g =25 =
x—1

U,=U,+—— 100 O_(U) = U, +0.1U, = 6000 + 0.1 x 6000 = 6600 =U, = 6600
U,=U,+ 100 19 0,) = U, + 0,10, = 6600 + 0,1 x 6600 = 7260 =U, = 7260
U,=U,+ 100 10 U) = U, +0,1U,=7260 + 0,1 x 7260 = 7986 =U, = 7986.
U5=U4+100(U4) U, +0,1U, =7986 + 0,1 X 7986 = 8784,6 =U,= 8785

2. Déterminons la nature de la suite (Un)
U,=U,+0,1U,=1,1U,
U,=U,+0,1U,=1,1U,

Uu,,,=U,+0,1U, =1,1U,
Donc (U,,) est une suite géométrique de premier terme U, = 6000 et de raison g = 1,1

Autre méthode:

%21,1 et Z—zzl,l

Alors (Un) est une suite géométrique de raison ¢ = 1,1 et de premier terme U, = 6000.
3. Montrons que U,=(1,1)" ' x U, = (1,1)""" x 6000.

On sait que (U, ) est une suite géométrique alors:
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Un=¢q" " X Up ouUp est le premier terme. Ainsi Un = (1,1)"_1 x U,.

Déduisons en le cout pour creuser 10 métres

S,,=U1+U2+...+U,,=Ul><11—_L
-q

Le cout pour creuser 10 metres correspond donc a S,

10 10
S, = U, x %11—1% — 6000 X iz’llL — 95624,547606

Pour creuser 10 métres de puits il faut environ 95624,54 F.
PROBLEME:
f)=x"—x"—x+1
1. Déterminons le domaine de définition de f
Df=R=]—00;4 o]
2. Les limites aux bornes du domaine de définition
lim f(x)= Emw(f —x'—x+1)= lim x’=—o00 = lim f(x)=— o0

X— — o0 X— — o0 X——®

lim f(x)= lim (X =x*—x+1)= lim x’=+ 00 = lim f(x) =+ o
x— + oo

x—+ o0 x—+ oo x—+ o0

Calculons la dérivée f'de f
f(x)=3x"—2x—1

3. Le tableau de variation de la fonction
Posons f'(x) =0
f'(x)=0=3x"—2x—1=0.

a
3 2
V)4 o) oy L 0 232
/{3}[ 3} [3} {3}“ 7 ot Ty

4. Lacourbedef
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